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Graphes - Définitions

Définitions fondamentales

Définition : Graphe valué
Un graphe valué orienté (non orienté) est un
triplet (S,A,V) ou :

Définition : Graphe orienté
Un graphe orienté est un graphe G(S,A) ou :

 s:ensemble fini d’gl emeg nsemgIepﬁRgesommets
sommets ouy dzdzR a e Acensemble fini d’arcs
e A:ensemble fini de paires ordonnées e V:une fonction de coiit

de sommets appelés arcs.
e AcSxS={(st) /s teS} Définition d,

/
Les arcs d’'un graphe (ori ent.e Aég
relation sur | ensembl sR
Définition : P-graphe
Un P-graphe est un graphe dans lequel il
N exi ste -pr@a(@arddantee de p
e S:ensemble fini d’ gl deyeomnpet, quglpupseitsede S(G).

sommets ou Y dZdzR &
- ) Exemple :
e A :ensemble fini de paires de

Définition : Graphe non orienté
Un graphe non orienté G=(S,A) ou :

sommets appelés arétes. 2-graphe 1-graphe
e AcSxS={(st)|steS}
Cas particuliers
. sommets sont | es él ément s
Définition : 1-Graphe E (arétes), les arc (arétes) de G ayant leur 2
Multigraphe extrémités dans S’

Un 1-graphe est un graphe tel que il ne peut
exi ster plus d’ un arc de | a fér:n(rge'Aks,t). Un
multigraphec ' ¢ St nlver se A ={(s,t) €S’ x S'|(5,t) € A}

Définition : Graphe simple
Un graphe est dit simple si :

Définition : Graphe partiel
Le graphe partiel de G=(S,A) engendré par

o | | n"existe pas de é%AuecSIt e graphe =(S, A"
.« 11 n*existe pas plu sont I&s eIemnents deSet les arcs[(aretes)(&e
sommets.
C'est-a-dire : on élimine les arcs (arétes) de
Définition : Sous graphe A\A'
Soit G=(S,A) un graphe. Le sous graphe de G
engendréparS'cSest | e graphe G dont | es
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Définition : Graphe planaire On qualifie de graphe planaire tout graphe
pouvant étre dessiné sans que les arcs se
croisent.
Fonctions Successeur / Prédécesseur
Soit G=(S,A) un graphe orienté tel que : s— T () ={teS|(ts) € A}
L'ensemble des prédecesseurs de s
* S={S1,82,..5n} et capdfemaigléNque, dans le c

e A={al, a2 rdA)=RApg et | Cgonorienté, ona:
e AcSxS={(st)|s teS}

r=r-t
On définit :
Définition : arcs adjacents (arétes)
[:5—P(S) Deux arcs (arétes) d’un gr
s T(s)={tesS|(s,t) €4} ditsadjacentss * i | s ont au moins U
L'ensemble des successeurs de s
commune.
ET Par suite, deux sommets sont dits adjacents
r=1:5— P(S) s’il existe un arc (aréte)

Degré et demi degré

o Demi degré intérieur
Définition : Degré Nombre d’ ar esémitéddagté s est |
Dans un graphe non orienté, le degré d * u n entrant).
sommet est | e nombre |d arétes qui
contiennent ce sommet. d=(s) = [T7*(s)]
Dans le cas d’un gr:""phAOn compte pour 2 11QY%ont
Demi degré extérieur bo.ucle,dans le calcul orienté (1 pour non
Nombre d' ar erigine(legét s |e Orienté)
sortant). Dans le cas orienté : d(s) = d*(s) + d~(s)

d*(s) = [T(s)| Et:d(G) = Xsd* (s) + Xsd™ (s) = |Al +
|A| = 2|A| = 2p

Co-AUAT A A3O1T COAPEA

— w”(X)
Définition : Co-cycle = ensemble des arcs ayant leur extrémité dans X
Soit G=(S,A) et XCS. On définit : et leur origine dans X =S \ X

w (X)={a=(s;t) EA|tEXets€EX

oD (0 ={a=(st) €Al }
= ensemble des arcs ayant leur origine dans X Onnotew(X) =wt(X) +w (X) =
et leur extrémité dans X = S\ X co cycle du graphe.

wtX)={a=(s,t) EAlsEXett € X}
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Définition : Graphe symétrique Définition : Graphe vide
Un graphe est dit symétrique si quelque soit la On appelle graphe vide, tout graphe qui ne
paire (s,t), i I exi st|e coatlertadutarc@=(SA)avecA=gde | a f or me

(s,t) que (t,s).
Définition : Clique

Définition : Graphe antisymétrique Un graphe estditcliques > i | est un gr arg
G=(S,A) est antisymétrique si (s,t) € A = simple pour lequel il existe exactement une

(t,s) ¢ A. aréte entre toute paire de sommet.

Définition : Graphe complet Définition : Graphe bi partie

G=(S,A) est dit complet si quelque soit la paire On dit qu’ hipartigsria plh’ ee nessetmb |
(s,t)€ES, il existe au moins un arc (s,t) ou (t,s) de ses sommets S peut etre partitionné en 2

dans le graphe. sous ensembles S1 et S2 de telle sorte que

Dans un graphe non orienté : si il existe au guelque soit (s,t) de A :

moins une aréte (s,t) pout toute paire (s,t).
SES1—>teS2

SES2Z—>teSsl

Avec:S1US2=SetS1NS2=0.

Next : Matrice et Graphe

RESSOURCES COMPLEMENTAIRES :

e Wikipedia : http://fr.wikipedia.org/wiki/Lexique de la th%C3%A9orie des graphes
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